© 
الجمهورية الجزائرية الدمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
الديوان الوطنى للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي 
الشعبة: تقنى رياضى 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 سا و30 د 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 
الموضوع الأول 


التمرين الأول: (04 نقاط) 
© و 5 عددان طبيعيان حيث 2022 = و 124-م 

عيّن باقي القسمة الإقليدية لكك من العددين © و ط على 7 

أدرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية للعدد "5 على 7 
بين أنّ العدد 4 + ظط + “ي يقبل القسمة على 7 
نضع» من أجل كلّ عدد طبيعي 1 › "2024 + "2023 + ”2022 + "2021 = A,‏ 
- بين أن [7] "6 + "5 +1= ,4 ثم عيّن قيم العدد الطبيعي 11 حتى يكون 1+ ,4 مضاعفا للعدد 7 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
أجب بصحيح أو خاطئ مع التبرير في كل حالة مما يلي: 

1) من أجل كلّ عدد طبيعي ٠۸‏ (1- 1)7 مضاعف للعدد 3 


1 
2) الدالة العددية م[ + ×2 + ”× جا× حل للمعادلة التفاضلية =+2="ر على ] 0+6[ 
X‏ 


( 
3 المستقيم ذو المعادلة ع+×=ر مماس لمنحنى الدالة f‏ المعرّفة على 8 ب : *2(6 -*) +< - (*«) f‏ 
( 


4) (,نا) المتتالية العددية المعرفة على "N"‏ ب: “ماد ر 


7+1 
عبارة | 5 چ 1 1 _n(n+D‏ 
بارة المجموع ,5 حيث 777 +...+ ر۳۷ ,۷= ,5 هي: (2)11+1 كاده 
التمرين الثالث: (05 نقاط) 
(,لا) و (0377) المتتاليتان العدديتان المعرّفتان على *721 كما يلي : 2= را 


n 1‏ 
من أجل کل عدد طبيعى غير معدوم 7 2 ب إلا = 
طبيعي غير معدوم TT‏ 


V,=nu,+2 yg Uu 
أحسب رلا و ولا‎ )1 
2 أ- برهن أنّ المتتالية (,۷) هندسية أساسها‎ 2 

ب- أكتب ,7 بدلالة ۸ ثم استنتج ,ا بدلالة ۸ 


اختبار في مادة: الرياضيات. الشعبة: تقني رياضي. بكالوريا 2022 


3( أحفكية بدلالة م المجموع 5 حيث FV» Tes EV‏ اح Sp,‏ 
4n 1‏ 
4) نضع من أجل كل عدد طبيعي ٨‏ غير معدو تح ,۷ 
—~nu‏ رما 


n n 


أحسب» بدلالة 7 » المجموع !5 حيث W,‏ + ...+ ونوا Sj = w+‏ 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
f‏ الذالة العددية المعرّفة على المجال | +:0[ ب : *«1([2-*«) +1- («) f‏ 
(/0)) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (0,7:7) حيث مه 2 - ij‏ 


1) أ- أدرس حسب قيم العدد الحقيقي × الموجب تماما إشارة كل من 


و Inx‏ 
ب- استنتج حسب قيم العدد الحقيقي × الموجب تماما إشارة برو كس 


lim f )#( سنا و‎ f )»( أ- أحسب‎ 2 
E × +0 


ب- أدرس اتجاه تغيّر الدّالة / ثم شگل جدول تغيراتها. 
3) 7 الذالة العددية المعرّفة على | 0-+:0[ كما يلي : ×" h)=×-2+[‏ 


أ- بيّن أنّ الدّالة ۸ متزايدة تماما على | 0+ ;0| 
ب- برهن أنّ المعادلة 0 -(2)/ تقبل حلاً وحيدا © حيث 1,6> © > 1,5 ثم بيّن أن 2-4 - (يه) هآ 


ya 
حد و وال صر معادلة ل (1) مماس (م0) في النقطة ذات الفاصلة م‎ 
5 00 


2 
4( أنشئ (1) و(م©) على [0:4[ (نأخذ 2 


0 

5) أ- بيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي × موجب تماماء (*«ه1+1-)12- »2 - «-(2) f‏ 

ب- أدرس حسب قيم العدد الحقيقي × الموجب تماما إشارة ×-(») f‏ 
6 × الدالة المعرفة على المجال [ 0+ ;0| ب: Jinx‏ عدت x 2 +24 +(x‏ - رمم م 

أ- بين أته من أجل كلّ عدد حقيقي × موجب تماما *«-(*) /-(*«)'1 

ب- أحسب مساحة حيز المستوي المحدد ب(م/0) والمستقيمات التي معادلاتها: × = لإ » 1=× و ع=× 
7 و الذالة المعرّفة على | 0+:2-[ ب : (2+ )«1(1+ ) -(9)0 ٠‏ (00) تمثيلها البياني في المعلم السابق. 

- بيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي × من | ©+:2-[ » 1-(2+ ») / -(2) 9 

- استنتج أن (م0) صورة (م0) بانسحاب يطلب تعيين شعاعه. ( لا يُطلب إنشاء (ي0©)) 


انتهى الموضوع الأول 


اختبار في مادة: الرياضيات. الشعبة: تقني رياضي. بكالوريا 2022 
الموضوع الثاني 

التمرين الأول: (04 نقاط) 

نضع من أجل كل عدد طبيعي 2 : 2 +57 -0 2 1+-85 <« c=9n+2‏ 

d'= pgcd(b;jc) « d= pgcd(a;b) و‎ 

1) عيّن القيم الممكنة لكك من 0 و "0 ثم استنتج (©8©0)0:5:2 م 

2 عيّن قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون العدد ط قاسما ل © 

3 نعتبر المعادلة: (/0)2... 17-47-29 حيث × ول عددان صحيحان. 

بيّن أنه إذا كانت الثنائية (1:*«) حلا للمعادلة (£) فإِنَ [1]4=× ثم حل المعادلة )٤(‏ 

4) عيّن الثنائيات (ر;×) حلول المعادلة(£) والتي تحقق 279 >7[ 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 

عيّن الاقتراح الصحيح الوحيد من بين الاقتراحات الثلاثة في كلّ حالة من الحالات التالية مع التبرير. 
1 وة حلزل النعائلة "برك 0“ 8 رت التميول ال .في الخال ]0:60[ .هيد 


{e (|‏ = 5 ب) (5-1-2:3 ج) ;”)=8 
2) باقي القسمة الإقليدية للعدد ”9 على 7 هو: 
4 2 ب) 3 ج) 5 
3 العدد الحقيقي «ل . 0 يساوي : 
: * م+ 1‏ 0 ١‏ 
أ) 2022 ب) 2022 ہ1 ج) 4043 1n‏ 


4 ۴ الدالة العددية المعرّفة على ]50+ : 0[ كما يلي : (x + 2)Nlx‏ = )18 
۴ دالة أصلية للدالة ۴ على المجال +٠]‏ : 0[ . عبارة الدالة f‏ هي : 


= ج) ولتق‎ RT ب)‎ a 
1 21 21 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 

(,لا) المتتالية العددية المعرّفة بحدها الأول را حيث 0= ولا ومن أجل كلّ عدد طبيعي !1» (2- (u,‏ 3= يبنا 
1 برهن بالتراجع أنه من أجل كلّ عدد طبيعي  »7‏ 2-< ,نا 

2 أدرس اتجاه تغيّر المتتالية (,لا) ثم استنتج أنّ (,لا) متقارية . 


3) (,) المتتالية العددية المعرّفة على ]7 كما يلي 4ت ينا 


n4 Un 


أ- برهن أنّ المتتالية (,۷) هندسية أساسها 2 ثم أكتب ر۷ بدلالة ۸ 
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ب- أخست» بدلالة 7» المجموع ,5 حيث ب ميك 5 
Vn‏ ¥ ليا 
ع 5 گس ع ت 1 2 
4( [- بين أنه من أجل کل عدد طبيعي !1 2 2= Un‏ ثم احسب im, Un‏ 
بات اخ بدلالة 7 المجموع فيك +°**+Up‏ إلا+ Sh =Ug‏ 
التمرين الرابع: )07 نقاط) 3 


9 


1) المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (ز ,1 :0) 
)1١(‏ التمثيل البياني للدالة : * © جا× و (67) التمثيل 
البياني للدالة و المعرفة على 18 ب : بک - ومو 
© فاصلة نقطة تقاطع (,0) و )٣(‏ 
( كما هو مبيّن في الشكل المقابل) 
1) بقراءة بيانية» حدّد حسب قيم العدد الحقيقي × إشارة 9)×(-٤*‏ 
2) تحقّق حسابيا أنّ 0,8 > يه > 0,7 


f )11‏ الدالة العددية المعرّفة على 8 ب : 


2+1 
+1 


- *6-() /» (,0) تمثيلها البياني في معلم متعامد متجانس. 


1) أحسب (2«)/ "11 ثم أحسب (×) f‏ "11 وفسّر النتيجة بيانيا . 
0 أ- بيّن أته من أجل كل عدد حقيقي ×» *“6-(<)9 = )| 
- استنتج اتجاه تغير الدالة ا وشكل جدول تغيّراتها. 

۳ أ- أحسب | *-6-(8)/ | 110 وفسّر النتيجة بيانيا. 

ب- أدرس الوضعية النسبية للمنحنيين ( ,۳) و ('1) 
4) أ- أكتب معادلة ل (7) مماس (,0) في النقطة ذات الفاصلة 0 

ب- أنشئ (7) و(1) و (,©) ( نأخذ 0.6-- (م)/ ) 

ج- ناقش بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي 171 » عدد واشارة حلول المعادلة 0 -77-(8) | 


3 ووی 
x +1 4)]1-×(‏ 2 


5) علما أته من أجل كل عدد حقيقي × من المجال [1:0-] : 


أ- عَيّن حضرا للعدد آ حيث : 0 
1 


ب- أحسب ل حيث : × ا ستنتج حصرا ل 4 » مساحة الحيز المستوي المحدّد 
x‏ 1- 


بالمنحنيين (1)و 8 والمستقيمين اللذين معادلتاهما: 1--« و 0=× 
انتهى الموضوع الثاني 


الإجابة النموذجية. مادة: الرياضيات. الشعبة: تقني رياضي. بكالوريا 2022 


عناصر الإجابة (الموضوع الأول) 


الموضوع الأول 
التمرين الأول: (04 نقاط) 


بواقي القسمة الإقليدية للعدد "5 على 7 
]1ك "قو 5ك قي ]فك |S SO‏ 5ن |3]7 كد قي] 7 = 5 
6k | 6+1 | 6k+2 | 6+3 | 6k+4 | 6k+5‏ 1 
SNE LE LS‏ 1 نراقي قسمة "5 على 7 
|47 +5294 ب 322 (1-) د4 + +b"‏ “و 
+b" +4-0]7[‏ ثكم 


تبيان أن : 
A, = 2021" + 2022" + 2023” + 2024"]7[‏ 
تمنح 0.25 لكل محاولة 
قيم 1 هي 2+ )6 أو 3+ 6۸ حيث )عدد طبيعي 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 


صحيحة لأن 
2 1 0 بواقي قسمة 11 على 3 
0 0 7 بواقي قسمة 1- على 3 
0 0 0 بواقي قسمة (1- ”)على 3 


1 
]”)«8( - 2+- نجد‎ F(x) = x +2x + xn x صحيحة لان :بفرض أن‎ 
Xx 


خاطئة لأن : *8-1(6) +1= (»×) / 
1-(3)'/ معناه 1= ,× 
ع - × = ل معادلة لمماس المنحى عند النقطة ذات الفاصلة 1 
صحيحة لأن : 
07 1857 


ستتتتلبل ل سج[ + وم +... +2 +1) = S,‏ 
(1+) ...»23 


(0+1)ما- 


n(n +1)‏ س 
"n 2‏ 


الصفحة 1 من 7 


العلامة 

مجزأة | مجموع 

0.5 
01 

0.5 

0.75 
01.5 

0.75 
01 0.5x2 

0.25 
0.5 

0.25 

0.5 
01 

0.5 

0.5 
01 

0.5 

0.5 
01 

0.5 

0.5 

0.5 
01 
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التمرين الثالث: (05 نقاط) 


n 7-2 1 1 
رم‎ = (n+1 1 +2 
n1 <( ا 1 كي‎ 


1 
وة (Va)‏ متتالية هندسية اساسها ر 


Wy‏ ...ل =2+4+6+...+2n= n(n +1) 57 Sf = 10 + Wy‏ ردي 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 


lim و ممح (8)م‎ lim f(x%)=+0 أ-‎ 
×50 Xato 


PEE a 
X 


الدالة / متناقصة تماما على |0:1[ ومتزايدة تماما على ]+ 1] 
جدول التغيرات: 


الصفحة 2 من 7 


0.5 
0.5 
0.75 


0.5 
0.5 


0.50 


0.75 


0.50 


0.50 


0.50 


0.25 


0.25 


0.25 
0.25 
0.25 
0.25 


0.25 


01 


2.25 


0.75 


01 


01 


1.25 
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1 
XxX 

من اجل كل ٤ [0;+٥|‏ × 0۰ < (×)'۸ ومنه /متزايدة تماما على +٥]‏ ;0| € × 

ب- مبرهنة القيم المتوسطة 

In(«)=2-Q@ معناه‎ h(a)=0 


h'(x)=1+= أ-‎ 


ج- f'(e)(x-a)+ e) = (nat (x-a)+1+(e-Dina‏ ڪر 
0 


1= 3+ ذه دير 019 


0 


(Cr)s (T) انشاء‎ 


أ- x= f (x)—-x‏ -1 +« ص1([1 -<«) = <« م[ -1+ « وار +ع - - x)‏ م[ (x-1(-1+‏ 
ب- إشارة 1 -(2) | 


K'(x)=—3x+2+ (x-Dlnx+ 2x =1= f (*)=X : أحتبيان أن‎ 
5 = ff (x= FeO =[-k(off - (+ شم‎ =e) ua : ب- المساحة‎ 
1 1 4 4 


- تبيان أنه من أجل كل عدد حقيقي × من | + ;2-| › 1-(2+ *) =f‏ (8) 9 


E 
0 صورة (م)) بانسحاب ذي الشعاع‎ )٤و(‎ - 


الصفحة 3 من 7 


0.25 
0.25 


0.5 
0.25 


0.5 


0.25 


0.5 


0.25 


0.75 


0.25 


0.5 


0.25 


0.25 


1.75 


0.75 


01 


0.75 


0.50 
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الموضوع الثاني 

التمرين الأول: (04 نقاط) 
القيم الممكنة ل و "4 : 
010 
d\b‏ 
d'\b‏ 
d'\c‏ 
الاستنتاج: 1=( ;bط;gcd)a p‏ 


تعيّين قيم العدد الطبيعي n‏ 
2 
5n + 5 3‏ 
n‏ 


| )460-0 اي 4١3‏ ومنه [1:3)ع d‏ 


d' ٤)17 اي 4'17 ومنه‎ 41b = e) | 


+1 n +1 

إذا كانت الثنائية (/[:* )حلا للمعادلة (15) فإن [29]4 =×17 اي [1]4= × 

5 ={(ak+117k-3) /keZ} 

9 حمر 17-4 9 - مر 17-4 
م ومنة ا 

k € )-2;-1;0;1 ومنه‎ 

S' =  )-7;-37(, )-3:-20(, )1:-3(, )5;14( [ اذن‎ 


معناه 1(\3+ 1) اي [0;2) € n‏ 


(4k +1)17k -3)<279 


و 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 


لأن : g00‏ معناه 0= )2 + (ln x —3)(ln x‏ اي xe {e : e‏ 
الاقتراح الصحيح هو أ) 
ا لسك 


وبما ان 1+ 674 ×3 = 2023 فإن [2]7 = 22023 


In 40 
0 


ر =1n2022‏ راس “معي A‏ 


الاقتراح الصحيح هو أ( لان 1+e*‏ 0 


„(3x +2‏ 
الاقتراح الصحيح هو ب) لأن: ‏ هر2 ٠‏ )0 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠11‏ 2-< ولا 


الصفحة 4 من 7 


0.25 


1.75 


0.50 


01 


0.75 


01 


01 


01 


01 


01 
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اتجاه تغيّر المتتالية (,,لا) : من أجل كل عدد طبيعي ۸ء (2+ ,)= يلات يرم 
بما أن من أجل كل ۸ من N‏ 2-< ,ولا فإن من أجل كل 1 من N‏ 0 > ,لا - برلا 
ومنه (,رلا) متناقصة تماما 

التقارب: (,لا) متقاربة لأنها محدودة من الأسفل و متناقصة تماما 


أ- (,۷) هندسية أساسها 2 : من أجل كل ۸ من N‏ ,2۷ = = = رما 


۷ بدلالة 7: من أجل كل 7 من NN‏ 2 = ين 


n 


8 
n+1‏ 1- 
ب- المجموع ,35 : من أجل كل 1 من NN‏ 4 )لها 5 


n _1 
2 
1 0 7 
: U, -2) تبيان أن‎ - ١ 
2 
1 
5, = (U, (ملا-‎ + (U (يلا-‎ ٠٠٠١+ (U, =U) + 
0 6 
37 
u, =5, 2-2) دك‎ 
7 25 
' : 1 
lim u, = lim 2-12 
n+ nto | 7 
1 n+1 
Sp =Ug إلا+‎ +١ رلا‎ =4 56 -2(n+1) 
5 ب - حساب المجموع‎ 
Sh = 2-2- 
20- 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 


إشارة * 6-(9)0 


التحقّق أن : 0,8 > ي > 0,7 
الدالة * € - (3) و جا #مستمرة على ® و 0 > [ 0ه - (6597[)9)0.8-(9)0.7) 
حساب التهايتين : 60+ = lim f (x)=0 lim f(x)‏ 


الصفحة 5 من 7 


0.5 


0.25 


01 


1.75 


1.25 


0.50 


0.50 


0.75 
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التفسير البياني: (C,)‏ شل کے قات بعاد اكه 0ك رز 


أ- بيّن أنه من أجل كل عدد حفيقي «x‏ * 6 -(9)8-(8)]/ 
ب- إستنتاج اتجاه تغير الدالة: 
الدالة f‏ متناقصة تماما على | © :00-[ ومتزايدة تماما على ]0+ :يه | 


جدول تغيّراتها 


لك تر 
التفسير (T):‏ و و متقاريان بجوار 00+ 
ب- الوضعية النسبية للمنحنيين [م©) و ('1) 


(4)1:2] -0,(109) 
أ- معادلة ل ('1) : «2- 2 ل 


ب- أشئ (۳) و(1) د (,©) 


ج- المناقشة البيانية : 

اذا كان (02) f‏ > 71 فإن المعادلة لا تقبل حلا 

اذا كان () f‏ -71 فإن للمعادلة حلا موجبا تماما 
اذا كان 0 = 71 فإن للمعادلة حلا معدوما 

اذا كان 0 < 71 فإن للمعادلة حلا سالبا تماما 


الصفحة 6 من 7 


0.25 


0.25X3 


0.25 


0.25 


0.25 


1.25 


1.25 


02 


الإجابة النموذجية. مادة: الرياضيات. 


اذا كان 0 > ۳ > (02) م فإن للمعادلة حلين موجبين تماما 


- حصرا العدد [ 


5-07 
4 
J ب -حساب‎ 
0 Xx 1 5 0 2 
J | ر‎ - >] +1 |, = 7 
In2 
ار =۸ ومنه ا‎ x=I+J u.a 
2 1x +1 
تر‎ a ای‎ 
4 4 ١ 


الشعبة: تقني رياضي. بكالوريا 2022 


الصفحة 7 من 7 


0.25 


0.25 


0.25 


0.75 


